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AKCUOMATUYECKASA TEOPUSA MHOXECTB

AsTopsbl: B. . KaHoBew

AKCUOMATMYECKAS TEOPUA MHO)KECTB, HanpaeneHne B MaTemMaTuy. fiorMke, 3aHNMaroLLLeecs N3yvyeHmnem
akcuomaTtmy. MeTogom 0b6bekToB Teopun MHOXeCTB. [og A. T. M. Takke NOHUMaeTcs Ntobast KOHKPETHas CUCTEMA,
dopmanuaytoLas Teopuo MHOXKeCTB. A. T. M. BO3HUKIa B Hay. 20 B. B EBpone B cBA3W ¢ napagokcaMu Teopum
MHOXECTB, NMOoKa3aBLLUMMM, YTO HAaMBHAs TEOPUS MHOXECTB NPUBOAUT K NMPOTUBOPEYMaIM. YCTpaHeHe napagokcoB
oKasanocb BO3MOXHbIM TOMBKO Ha MyTW akCMOMaTtuhy. OrpaHUYeHns NpUHLMNA, COCTOSILLLErO B TOM, YTO BCSKOE CBOMCTBO
onpegenseT MHOXEeCTBO BCeX 00bEKTOB, 061agaroLmnx 3TMM CBOMCTBOM. Pasn. orpaHMyeHnss NnpuBoaaT K pasin.

BapuaHTtam A. T. M.

I'IepBaﬂ n Hanbonee nssectHas 3 A. 7. M. — Teopua Llepmeno - (DpeHKeJ'IFl, onpeaendolaa NnocTpoeHne MHOXeCTB Lwar
3a warom, T. €. Ha KaXXgoM KOHEe4YHOM 1nun TpaHC(*)I/IHVITHOM Liare paccMaTpunBaroTCAa TOJIbKO T€ MHOXeCTBa, BCe
ANIEMEHTbI KOTOPbIX YXe NOCTPOEHbl Ha NpeaLlecTBYLWKX LWarax. MoHaTne TpaHC(*)I/IHVITHOFO wara Takke HaxoguT B
aTomn TEeopun CTporoe onpenerneHue. OT1a Teopua (bopmynmpyeTCﬂ B \iN-s3bIKe, T. €. B A3blKe C €4UHCTBEHHbLIM UCXOLHbIM
HeonpegendemMmbiM CUMBOJIOM € NPUHaAANEeXHOCTU: x\in X NOHMMaeTCcs Kak «x ecTb a1eMeHT MHoXecTBa X». MHOXecTBO
Y HasblBaeTCs NOAMHOXECTBOM MHOXECTBA X, €CNU KaXKabl 3ieMeHT MHoxecTBaY NPUHaAONEeXuT n MHO)KeCTByX

(obosHavaeTcs Y \subseteq X).

KntouesbiMu B Teopumn Liepmeno — ®peHkens (Teopun ZF) sBnaoTca crnegytoLime akcnomel. 1) Akcrnoma
9KCTEHCUOHanNbHOCTU (00 BEMHOCTM), yTBEPXKAAOLWas, YTO Nobble ABa MHOXECTBA, CoOAepXKaLlMe OOHU U Te Xe
3NEeMEHTbI, paBHbI Apyr Apyry. 2) AKcMoma BblAeNeHWs, yTBepXaarLas, YTO COBOKYNHOCTb BCEX 3NIEMEHTOB AaHHOro
MHOXECTBA, yOOBMNETBOPSIOLLMX ONPEeAeNEHHOMY CBONCTBY, SIBNAETCA MHOXeCTBOM. 3) AkcroMa GeCKOHEYHOCTH,
yTBepxaarLas cyLecTBoBaHne 6ECKOHEYHOrO MHOXECTBa ONpPeaeniéHHOro BMaa, MMEHHO, HEMYCTOro MHOXecTBa X
Takoro, 4to x \in X \Rightarrow \{ x \} \in X, rae \{ x \} — MHOXXeCTBO, €4MHCTBEHHbIM 3NIEMEHTOM KOTOPOro SBMSAETCAX.

4) Akcnoma cTeneHu, yTeepxaaroLas, YTo COBOKYNHOCTb P(X) BCex MOOMHOXECTB JAaHHOMO MHOXECTBA ABNSETCA
MHOXEeCTBOM. 5) AKCroMa NoACTaHOBKM, YTBEPXKAAIOLLASA, YTO €CNny ANst KaXXA0ro areMeHTa X A4aHHOro MHOXeCTBa

X KakMM-To 06pa3oM 3agaHo MHOXECTBO f(x), To coBokynHoCTb \{ f(x) : x \in X \} Bcex Tak onpeaené&HHbIX MHOXeCTBf(x)
ABMNSETCA MHOXECTBOM. 6) AKCMOMA PErynsipHOCTU, YTBEPXKAALLAs, YTO KaXK4oe HEMyCcToe MHOXECTBO X coaepXuT \in-

MWHUManbHbIN 3NEMEHT X, T. €. X He COAEPXMUT dNIeMEHTOB MHOXecTBa X.

K aToi cnucteme MOXeT NpucoeanHaTbCst akcnoma Beibopa AC, yTBepxaatoLwas, 4To anst noboro MHoxecTBax,
COCTOSILLIErO M3 HEeMYCTbIX MONapHO HE UMEIOLLMX OBLLMX 9NIEMEHTOB MHOXECTB X, CYLLECTBYEeT MHOXECTBO Y, UMetoLLiee

POBHO OAVH O6LLMIA 3NeMeHT ¢ kaxabim x \in X. PaclumpeHHasi Takum obpasom cuctema obosHavaetcsa ZFC.

Akcrombl 1-4 1 akcmoma Bbibopa Obinv BBeAeHbl O. Llepmesio B 1908; BMeCTe C HEKOTOPLIMU aKCMOMaMM TEXHWM.
Xxapaktepa oHu obpasytoT A. T. M. Liepmeno Z nnu ZC (COOTBETCTBEHHO, B OTCYTCTBMMN UM MPUCYTCTBMM aKCUOMbI
Bblbopa). AkcromMa 5 6bina BeegeHa A. ®peHkenem 1 Hope. maTemaTtukom T. Ckonemom B 1922, akcnoma 6 — K. hoH

HelmaHom B 1923.


http://old.bigenc.ru/mathematics/text/4676227
http://old.bigenc.ru/mathematics/text/2256189

K Teopusim Z n ZF npumbIKaloT Teopus TUMNoB, COOTBETCTBYIOLLASA NepPBbIMW+w LWaram OnNMCaHHOM BbILLE CXEMbI
TPaHCHUHUTHOrO NOCTPOEHUS MHOXECTB, rAe W — NepBoe TPaHCHUHUTHOE YMCIO (PaBHOE MOPAAKOBOMY TUMNY
MHOXECTBa BCEX HaTyparbHbIX Yncen), u Teopus knaccos oH Henmana — bepHaica — N'égens NBG, B koTopoi BMmecTe
C MHOXeCTBamu paspeLuaeTcs paccMaTpmBaTh U KIacchl, T. €. COBOKYNHOCTU MHOXECTB, KOTOpble CaMu He ABNATCA
MHOXEeCTBaMU (Hanp., KNnacc BCEX MHOXECTB); hopMarbHO Knacchl OTNIMYAKTCHA OT MHOXKECTB TEM, YTO OHU HE
ABMNSATCA 3NeMeHTaMm Ap. KNnaccoB (M MHOXeCTB). Ha coBepLueHHO UHom naee noctpoeHa A. T. M. KyariHa NF, B
KoTopow TpebyeTcs, 4TOObI BCe NnepeMeHHble hopMyrbl, BbipaxatoLLlen paccMaTprBaemMmoe CBOMCTBO, MO ObiTb
WMHOEKCMPOBaHbI TaK, YTO MHAEKC Y OblN POBHO Ha eanHULY Gonblue MHOEKCax BCAKWIA pas, Koraa BblipaxeHue x \in y

BCTpeYaeTcs B aTON hopmyrne.

PasButune A. T. M. Nokasarno, 4To 06beKTbl coepKaTellbHON MaTeMaTK MOTyT paccMaTpuBaTLCS Kak MHOXECTBa,
COOTBETCTBEHHO KaxJoe yTBEPXKAEHME codepKaTenbHON MaTeMaTUKN MOXET ObiTb CHOPMYNMPOBAHO KakK yTBEPXKAEHWE
0 MHOXECTBax, W, HaKOHeL, Kaxaoe MaTeMaTU4eckn KOPPEKTHOE JOKa3aTENbCTBO MOXET ObITh hopManv3oBaHo Kak
AokasartenbcTBo B Teopumn ZFC (B 60NbLUMHCTBE CydYaeB AocTaTovHon siBnseTtcs Teopus ZC). B aTom cmbicne A. T. M.

ZFC siBnsaeTcsa akcmomaTuny. 6a3McomM CoBp. MaTteMaTuKu.

A. T. M. no3Bonuna fokasatb (hopMarnbHyt HEPa3peLLnMOoCTb, T. €. HEBO3MOXHOCTb MOSyYNUTb OTBET «a» UMK «HEeT» Ha
NMOCTaBIEHHbIN BONPOC, ANS Takux Npobnem, kak npobrema KoHTUHyyma, npobnema nsMepumocTu 1 psg ap. npobnem B

[ECKPUMTUBHON TEOPUM MHOXECTB.
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